
L'essentiel de la th�ese s'articulait principalement autour de deux propri�et�es:

la propri�et�e de K�onig et la propri�et�e duale de K�onig pour une nouvelle classe

d'hypergraphes. Un hypergraphe de cette classe, appel�e hypergraphe des

intervalles d'un poset P et est not�e H(P ), a comme sommets les �el�ements

de P et comme arêtes ses intervalles maximaux.

Les hypergraphes des châ�nes maximales d'un poset v�eri�ent ces deux pro-

pri�et�es. Les �egalit�es entre le nombre de couplage et le nombre de transver-

salit�e (repr�esentant le nombre d'articulation) et entre le nombre de stabilit�e

et le nombre de recouvrement par arêtes (repr�esentant la largeur de P ) sont

d�etermin�es de mani�ere polynomiale en utilisant les algorithmes de ôt max-

imum. L'hypergraphe des intervalles d'un poset ne v�eri�e pas en g�en�eral

ces propri�et�es mais son �etude est int�eressante vu le rôle que jouent les inter-

valles dans la th�eorie de Sperner. En '88, Voigt et Wegener prouvaient
que la d�etermination d'un nombre minimum de monômes du polynôme
repr�esentant une fonction bool�eene sym�etrique peut être exprim�e par la

plus petite cardinalit�e d'un recouvrement par intervalles maximaux d'un
ordre induit par des niveaux cons�ecutifs du treillis Bool�een.
Nous avons d'abord examin�e la complexit�e des probl�emes de couplage, de
transversalit�e, de stabilit�e, de recouvrement par arêtes et de la coloration
dans les hypergraphes d'intervalles. Ensuite, et parceque plusieurs posets

peuvent être construits �a partir de la composition d'autres posets, nous
avons examin�e la pr�eservation de di��erentes propri�et�es -propri�et�es fortes IS
et IC, propri�et�es de K�onig et duale de K�onig- par le passage �a la compos�ee.
Dans cette th�ese, nous consid�erions plusieurs posets: Le treillis Bool�een,
les ordres d'intervalles, les ordres �a châ�nes sym�etiques sp�eciales (SSC),
les ordres �a châ�nes semi-sym�etiques sp�eciales (SSSC), les ordres s�eries-

parall�eles, le treillis des faces du n-cube Cn et le treillis lin�eaire Ln(q). Par la
normalit�e, par l'�etablissement d'algorithmes polynomiaux ou encore par la
simple structure de l'ordre donn�e, nous d�eduisions suivant la classe d'ordres

choisie, les quatre propri�et�es pr�ec�edemment mentionn�ees.


