
RESUME f", \Servief: .le. \ 
0: Thés". 1~ 

Nous présentons dans cette thèse des résul tats sur l \ ~ nc tion '," 1 
~ <> ''A 

0( n) = 2: d , ét udi é e par RAMANUJ AN, EROOS, NI COLA 01il) ,~~::; 
,~.ci dL\I~:3€t n 

ROBIN. 

A l'aide des nombres colossalement.. abondants nous montrons dans ce 

trava~l que. l'hypothèse de RIEMANN est. équivale-nte à : 

n l ~niog n < el" pour tout n ~ 5041 où r est la constante 

d'EULER . C [ROB] ) . 

Si l' hypo"thése de RI EMANN est fa usse alors 

o(,,)/(n log log n ) '" 0(12)/(12 log log 12) = 2.5634 pour tout n ~ 7. 

Sei t : o"'Cn) = 2: d . 
d. di.V~9€r n 

<d, n /d>=l 

Nous introduisons les nombres a-colossalement.. abondants à l'ai de 

èesquel s nous monlrons : O'C n) /( a 
..

e n ) log log ri) < e 
y 

pour n ~ t 7. 

Nous montrons aussi a "Cn) / Cn log log n) < 1.63601 pour n ~ 31, 

'" 

.. 
sauf 0' (42) / C 42 10g log 42) = 1. 733621242. 

Se , +1_ pour o < k < 1° Cn) = k 
ci 

Nous donnons une démons~ralion plus simple que celle de GRON WALL 

dans [GRO] du résultat 

lim sup (109COkCn) / n<) x Clog log n) / Clog ,,)l-kJ = "1 ,"'- (1 - k) . 

Nous mont.rons ~ contrai îèmer'l.t aL! cas k :::"1. qu' il exi st.e une 

1 r:1'i ni t.é de nombres colossal emer'l.t abondant.s N'lei s que : 

k l-k
l ogC a CN) / N) x (log log N) /C 1 cg N) > l /C 1 - k) . 

k 


