

resume
Les transformations uniformément dilatantes de l'intervalle (Expanding maps) représentent une classe très importante des systèmes dynamiques hyperboliques dont le comportement est chaotique. Plusieurs auteurs, avec un point de vu probabiliste, se sont intéressés à l'étude de leurs comportements asymptotiques; ce qui fait l'objet de la théorie ergodique. Dans ce cadre, cette étude est basée sur les différents résultats de la théorie ergodique : Existence d'une mesure de probabilité invariante, Ergodicité, Décroissance des corrélations, Mélange exponentiel, Récurrence de Poincaré, Théorème de Birkhoff, . . . etc. Pour de telles transformations, les premiers résultats concernent l'existence d'une mesure de probabilité invariante absolument continue par rapport à la mesure de Lebesgue, ont étés prouvés en 1973 par Lasota et Yorke, l'idée de ces deux auteurs était d'utiliser ces transformations dans la modélisation du forage pétrolier. On s'intéresse à une classe de transformations uniformément dilatantes admettant une mesure de probabilité invariante absolument continue par rapport à la mesure de Lebesgue. L'outil principal est un opérateur, associé à une transformation uniformément dilatante, appelé "Opérateur de Perron-Frobenius". Un point fixe de cet opérateur est la densité de la mesure recherchée. Nous présentons deux méthodes. La première est basée sur l'étude de cet opérateur sur un certain espace fonctionnel permettant d'avoir un résultat existentiel de la mesure invariante. Pour avoir des conditions suffisantes sur la transformation qui nous permettrons d'avoir l'ergodicité et le mélange, on se ramène à une étude spectrale de l'opérateur en utilisant le Théorème d'Ionescu-Tulcea et Marinescu. La deuxième méthode utilise la technique des métriques projectives de Hilbert. L'avantage de cette dernière est qu'elle permet de  montrer qu'il y a convergence exponentielle vers la mesure invariante et qu'en particulier on a un mélange exponentiel.




