

Resumé
 L'objectif de notre mémoire est d'étudier les différentes interprétations combinatoires des nombres de Catalan et leurs généralisations.Nous présentons un petit historique des nombres de Catalan, et nous donnons quelques propriétés et expressions arithmétiques relatives aux nombres de Catalan.
On introduit une méthode d'énumération symbolique, ainsi que les différentes interprétations combinatoires des nombres de Catalan. Puis, on présente deux généralisations des nombres de Catalan : les nombres k-Catalan et les nombres de Catalan multidimensionnels ainsi que leur interprétation combinatoire. Les nombres de Catalan multidimensionnels sont en rapport étroit avec les tableaux de Young, c'est ce que nous avons exploité pour proposer une bijection directe entre les tableaux de Young à deux colonnes et le triangle Catalan. Nous étudions aussi la convolution de Vandermonde dont la généralisation par Gould est en rapport directe avec les nombres de Catalan généralisés. Nous avons proposé une interprétation combinatoire à la convolution de Gould-Vandermonde et aussi une généralisation aux nombres de Catalan vectoriels.




