



Résumé :
Combinatoire bijective des pavages et des partitions


Cette thèse se situe dans le domaine de la combinatoire énumérative, elle porte sur l’étude de deux importantes structures combinatoires : les pavages linéaires et les partitions ordonnées.
Dans la première partie, nous proposons une interprétation combinatoire de la suite incomplète de Fibonacci et de la suite hyper-Fibonacci en termes des pavages restreints.
Nous décrivons une bijection entre les polyominos dirigés verticalement convexes et les mots d’un alphabet issu des pavages linéaires, cette bijection nous a permis de construire et de compter les polyominos verticalement convexes dirigés selon les paramètres aire, nombre de colonnes et hauteur. Il s’avère que cette méthode reste valable pour d’autres classes de polyominos convexe et dirigés tels que : les polyominos parallélogramme, diagrammes de Ferrer, polyominos tas. Ensuite, nous étudions une approche unifiée des q-polynômes de Fibonacci bivarié par la distribution d’une statistique sur l’ensemble des pavages linéaires.

 La seconde partie est consacrée à l’étude des propriétés combinatoires des nombres r-Lah. A l’aide de leur interprétation combinatoire en termes de partitions d’ensembles ordonnés nous établissons différentes relations de récurrence et les formes explicites associées, nous proposons également un modèle combinatoire pour interpréter une généralisation des nombres r-Lah. Enfin, nous prolongeons le modèle de Garsia et Remmel pour introduire les q et p, q-analogues des nombres r-Lah par la distribution conjointe des statistiques "nombre d’inversions" et "nombre de co-inversions" sur les mots associés aux partitions ordonnées.



